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\ CAPITOLUL I. Multimea numerelor reale

1.1. RADACINA PATRATA A PATRATULUI UNUI NUMAR NATURAL.
ESTIMAREA RADACINII PATRATE DINTR-UN NUMAR RATIONAL

1. Stabiliti care dintre urmatoarele numere sunt patrate perfecte:
a) 25,9, 35, 46, 144, 180, 289, 324, 340, 361;
b) 1525 (_7)49 3109 (_10)5’ (_14)125 (_7)99 (_24)7’ (_32)6’
c) 76}1’ 54n+2’ 18n2+1’ 17n2+n’ 14n2—n+4 ,n > 1’ ne N.

2. Stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii:

a) J81=9; b) V72 =7; ¢) J(=6)* =—6; d) \/(-108)* =—108;
e) Voda® =8a,a<0; f)(36a>) =36a%; ) N254°b* =5a%b, b<0.

3. Rezolvati ecuatiile:

a) x> = 49; b) x* =121; ¢) 4x* = 1600; d) 5x° = 320;
e) 3x* = 48; f)x*+ 16 = 241; g) 2x* — 25 =263; h) 3x* - 256 =716.
n+l _
4. Folosind formula 1 +a+ @+ + ... +a'= 2 ! ,unde a # 1, n € N', calculati:
a—

a) Vx+1,undex=1+2+22+2>+ . +2%0
b) V2x+1,undex=1+3+3+3%+ . +3%;
¢) Vax+1,undex=1+5+5+5+. .. +5°5
d) V8x+1,undex=1+3>+3+30+  +3204
e) V35x+1,undex=1+6*+6%+65+ ... + 620,

5. Calculati numarul natural x si aratati ca este patratul unui numar natural, apoi calculati Jx
a)x—4=34+4+4+ . +40,;
b)x-9=89+9+9°+ ... +97),
¢)x—16=15(16+ 16"+ 16> + ... + 16*).

6. Aritati ¢ numarul x este pitrat perfect, pentru orice #n € N, unde x = 32" .42+ 223 .62+
! p p p

7. Aratati ca, pentru orice n € N, urmatoarele numere nu sunt patrate perfecte:

a)x=5n+2; b)x=15n+7; c)x=25n-8; d)x=10n+3;
e)x=6"+7, f)x=10"+8; g)x=21"+36; h)x=15"+28.

8. Aritati cd numerele de mai jos nu sunt patrate perfecte:
a)x=8+8+8 +8*+... +803 b)x=7+7*+7+7"+ ...+ 7%,

9. Fie numrul natural a = 8% - 225" + 15> . 64", unde n € N'. Aritati ¢a numirul \/a este numr natural

par, pentru orice 7 € N,
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10. Se considera numarul a =9"""*-60>" +9>"*" .12*"**.15%" +9**' .12>".5*"** .16, unde n € N". Aritati ca

- - . *
numarul +a este numar natural par, pentru orice n € N,

11. Efectuati:
a) V157, V21, (229, J(=5)°, J=11)*, Va2, Va', Va* a e 7
b) 2°-3%, V12277, \2* .37 .54 22352, 225277
¢ V(=2 (-3)", J(-2) (-3 (=5)", (D) (-5 (-T)*;
d) J(=17)2, (221", (270, (3D, J(=15)°, {J(-28)" .

12. Calculati radacina patrata, folosind algoritmul de extragere a radacinii patrate:
a) \/4096; \/2304; \/3136; /1764; \/5184; /7056 ;
b) /15376; /18496: /29584; \/132496; /104976 .

13. Calculati:
a) /55696 —~/54756 ++/9216 ; b) 186624 — /419904 + /148996 .

14. Calculati:

a) V52 +127 ; b) V8 +15 ; o) V72 24 ; d) V9 +122 4207 ;
e) V201 —162+97;  f) 45 277 +48; @) 37307 37182 +32.327 .
15. Determinati-1 pe x € N, stiind ca:
a) 2P0 ¥ s _puns _ por,
b) V3020 —2.3019 _p 30 3N 532 5.3 ) -3

16. Demonstrati cd numarul 4 = 80 - 5*" - 4% + 20 - 10*" - 2* este patrat perfect pentru orice # € N.

17. Determinati numarul natural x care verifica egalitatea:

V144344347 4343 4. +3-40% 434200 =26

18. Calculati valoarea numarului:

(1 1 1 1 ) ( 1 1 1 ) 180
X = —_—t—t+—+...+ — + +...+ —_
\/[ -2 23 3.4 53-54 54-55  55.56 107-108 7

19. Se considerd numarul a =9>"*' 144" .16 +81-12>" 9% +25.4>"*2.9" ; e N". Ardtati cd a este numar

. *
natural par, oricare ar fin € N,

20. Determinati valoarea numarului natural a pentru care a = V1434547 +..42021+2023 .
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1.2. RADACINA PATRATA A UNUI NUMAR RATIONAL NENEGATIV

1. Se considerd multimea:
A= {_39 \/E: _§9 5729 l) _2\/19 _3\/57 \/ﬁa _\/Ia Ea 0915} .
5 4 4 8
Scrieti elementele multimilor: A "N; ANZ; AN Q; AN (Q\Z); AN (Z\N).

2. Calculati:

9 144

7 9
1—; h) /1=
el 6 h 5 9l 9 ) 16
i) 4£ ; i 2ﬂ ; k) 14L ; ) 12—4.
25 64 16 25

3. Calculati:

a) /0,64 ; b) /1,69 ; c) /5,76 ;
d) /0,2304 ; e) 40,2916 ; f) \/4,6656 ;
g) /10,4976 ; h) 1,1664 ; i) \/6,4516 .

4. Calculati:
q) 13- 0,09—25- 0,(4) +0,(6):1/0,5625 ;

b) 1 l ———~«/3 0625+— +4/0,64 .

5. Calculati:
a \/1+3+5+7+...+2021. b \/l+3+5+7+...+75.

143+5+7+...+1013 ° 143+5+7+..437°

2 ( 1 1 1 1 j ( 1 1 1 j
o . —t+—+...+ - + +..+ ;
5/\1-:2 23 3. 63-64 64-65 65-66 127-128

1 1 1 1 1 1 1
d) 42 (—+—+—+...+ j—( + ot j .
1.2 23 34 74-75 75-76 7677 149-150

6. Calculati numarul:

N=Jx+y—6) +(x+y+7) —J(x—y=3) —{J(x—y+6)*,

unde x si y sunt numere rationale astfel incat -2 <x <2si-3 <y <3.
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1.3. MULTIMEA NUMERELOR REALE

1. Se considera multimea:

={—— 49, 0,083), —= —J_ 32 f
@, JL(7), V12, —\/%, —q/o,(4)}.

Scrieti elementele multimilor:

3,5, -72, —147,

ANN; ANTZ; ANQ A\NQ; ANZ; A\R; A~ (R\Q): 4 N (Q\ 7).

2. Se considerd multimea:

54 36 V49
{ff—— G 06 S

Scrieti elementele multimilor:

1,2(3), <2232, \[2* .32, — /48, 18, —/24, —f}.

ANN:ANZ: AN QA\NQ; A\R; A N (RVQ); A\ Z; A\ N.

={\/E\/%\/% /12—:,\/g,,/o,@),\/%,\/2482,1/(—8)2}.

Scrieti elementele multimilor 4 "N; 4 nQ; 4 N (R\ Q).

3. Fie multimea:

4. Determinati elementele multimilor:
A={xe N| x| <6};

C=f{xeR[K =8}

B={xeZ|]x<£3};
D={xeZ|2<|x|<T7}.

5. Aratati ca numarul x este irational in fiecare dintre cazurile:
b) x= \J(I+3+5+7+...+2023) +2024 .

a)x=+1:3-5-7-...-2021+2022 ;

6. Aridtati cd numerele de mai jos sunt irationale:

a) V2; b) /3
7. Aratati ca numerele de mai jos sunt irationale:
a)4-2; b)5- 242;

) 62 ;

c) 3/3+5;

d) -43.

d) 3J2+243.

8. Demonstrati ca, pentru orice numar natural », urmatoarele numere sunt irationale:

a) V5n+8; b) V10n+3 ;

c) J15n-17,

d) V5" +2.

Teme recapitulative



I.4. REGULI DE CALCUL CU RADICALI

Produsul radicalilor

Daca a>0si b > 0, atunci J;-\/Z:m.

Consecinte: (\/Z)n :\/aT, nelN; \/cT2 =ld, pentru orice a € R.

Atentie! Daci a> 0 si b > 0, atunci a-b =~/a - /b , dar nu avem niciodata \a? +b> =a* + b Aceasta
egalitate este falsa. Intotdeauna avem +a® +b* # \/CT2 + \/b72 .

1. Efectuati calculele:

a) V121,52 ; b) \/g-\/g-\/%; ) /5,76 -4[2,25 /0,16 ;
d) f3,6-/6,4-/6,25 ; e) 1/0,08(3) /10 -,/0,8(3) ; f) V5418410

2. Calculati:
a) 2,4 J0.83) /4.5 ; b,\/%.@. lz_i; c,\/%.\/%.m;
d) /6,347 -43,6; e) /3,24 2,56 /6,25 ; f) 6,25-2,(7) /5,76 .

Catul radicalilor

Oricare ar fia>0si b > 0, avem \/Z:\/E sau \F:\/;.
o, b b b
Consecinta: [\/ij Ve (\/E> n e N.

b £ (b))
1. Calculati:
a) V972 :4/3; b) V180 :/5 ; c) /343 :7 ; d) /384 : /6 ;
e) \/405 :/5 ; f) V864 :4/6 ; g) V1728 :/3 ; h) V1176 :/6.
2. Calculati:
a) 4/2°-37 14273 b) V375 35, c) V275 :2° 5
d) v2°-3°:42-3; e) V27-5 2.5 ; f) V3’57 V3.5 .
3. Calculati, scriind sub un singur radical:
a) 3 0; b) \/540; q 288 : d) 294 : e) 768;
J12 NH J18 J6 J12
g V1215 g Y2592 y Y4536 5 Y968 j Y192
Jis o T N7 NC 12

Matematica - Clasa a Vil-a A N
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I.5. SCOATEREA FACTORILOR DE SUB RADICAL. INTRODUCEREA FACTORILOR SUB RADICAL

Dacan>0sin= a* - b, atunci \/7=\/a2b =\a\\/g pentru a > 0 si \/Zz—a\/z pentru a < 0.

1. Scoateti factorii de sub radical:

a) V12; b) 18 ; c) /48 ; d) V162 ; e) 243 f) V72;
a9) V75 ; h) /288 ; i) V192 ; i) /450 ; k) \/O8 ; l) 200 .
2. Scoateti factorii de sub radical:
a) 24 ; b) V216 ; ) /54 ; d) /486 ; e) /864 : f) 96
g) V150 ; h) /294 ; i) V600 ; i) \1014 ; k) \/726 : ) V1176 .
3. Introduceti factorii sub radical:
a) 332 ; b) 62 ; o +2; d) 7v2; e) 1I\2; 1442 ;
g) 83 ; h) 1243 ; ) 9V3; ) 1443 k) 1633 ; ) 183 ;
m) 5v/6 ; n) 26 ; o) 46 ; p) 86 ; q) 336 ; r 746 .
4. Scoateti factorii de sub radical:
a) V288 \98: V162; \72: V450; \32: V128 ;  b) 48; 147; \243; \108; \75: /432; /192 ;
) V24; V150; \/384; \294; \J96; \[486: /864 ; d) \[45; +/80; \/245; /405; \/320: ~[20; /180 .
5. Scoateti factorii de sub radical:
a) V/50; 242; 1/200; \/338; \/392; V18: /512 ;  b) \/300; \/363; +27; /507; /588; /768: /675 ;
¢) V45; \180; \/500; /605: \/845; /980; 1125 ; d) /150; J/600; /726 \/864; 1014; J1176; /1350 .

6. Calculati:

q) \/ +\/(\/§ 3) b) \/(ﬁ_4)2+\/(2_ﬁ)2;
<) \/«f 3) +\/( \/2f 4) :
d) (22=4) +(3vz-5) ~(2v2-3) +y(4-32) .

7. Calculati:

o)\/z J6) +\/1+J_ +\/( J6-5)

b (2v3-342) + Js sz Ja-3a)

o V(- ﬁ2+J J J(5-a) +1-42) +(V2-2)
) J(5-3) \/4 25) —(345-7)" .

A Teme recgpifulgﬁve
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8. Calculati:
o) J(5-33) —J1-vA) —J3-23) 5 b J(WZ-2) —(2vz-3) —\(1-42);
9 V@3-7) +5-33) V(a2 s o) V2 -5) —(W2-3) (242 -3)

1.6. OPERATII CU NUMERE REALE

1. Calculati @ + b si a — b, stiind ca:

a) a= 1431633 +173 =133 =103 +18V3 ; b = 83 =103 - 1243 +16+/3 =143 +111/3 ;

b) a= 672 +1732 =212 =142 +15+/2 = 1042 ; b = 92 =212 +15+/2 = 1442 +182 —124/2 ;

Q) a=17J6—196 +11J6 =146 —16:/6 +124/6 ; b= 12/6 —9/6 +7-/6 =14/6 +16+/6 —136 .
2. Calculati numerele, dupa ce ati scos factorii de sub radical:

a) a= /50 /18 +200 - /98 ; b = /128 /32 +/162 /72 ;

b) = /108 —/192 ++/300 —/48 ; d = \/147 —/12 +/27 —[75 ;

€) e= /96 —/150 +/486 —/24 ; /= \/384 — /864 + /294 —/54 ;

d) g= /320 /80 +~/125 =45 ; h = \[180 —/20 +/245 —/405 .
3. Calculati numerele, dupa ce ati scos factorii de sub radical:

a) x = (200 —+/98 +/128 —/50) - (/72 - 32 ++/18 =8);

b) y= (/432 /243 +/192 /48 )~ (/300 = /147 ++/363 —/108) ;

¢) z= (/486 — /150 + /364 —~/384 ) — (/294 —+/96 +~/216 —/600 ) ;

d) = (/320 —/180 ++/500 —~/80 )~ (/405 —/125 ++/245 —/45) .

4. Calculati, dupa ce ati scos factorii de sub radical:

a) 650 —3./128 +24/162 - 4./98 ; b) 5472 —3+/200 +7+/32 =818 ;
o 3147 -5J108 + 9427 - 612 ; d) 24192 — 475 +34/300 - 54/48 ;
€) 24/864 5196 +34/294 — 624 ; ) 34486 — 7454 + 3384 - 5150 ;
g) 44125 =3/80 +2/405 — 545 ; h) 24/720 —3/245 +44/320 - 5/180 .

5. Calculati numerele, dupa ce ati scos factorii de sub radical:

a) x =732 -3288 + 5128 —4+/72 + 24162 —3./98 ;
b) y = 6./48 —3/432 + 4243 —2./192 - 5108 + 74/12 ;
) z= 596 —3150 +4+/216 — 24/486 + 2:/600 — 7/294 ;
d) 1= 74125 —44/245 + 34405 —11./45 + 8/80 — 24/320 .

Matematica - Clasa a Vil-a A N



6. Calculati numerele, dupa ce ati scos factorii de sub radical:

a) a= (8450 —5v98 +3128) (34288 - 74/72 +24/162);
b) b= (4108 —3243 + 2475 ) (5192 — 4432 +6:/27) ;
¢) c= (8445 -3v/180 +4+20) - (31/320 - 2/405 + 4/45) ;
d) d= (84150 ~ 51294 +21/216) — (51486 —9/54 — 4+/96 ) .

7. a) Calculati numarul n» = 2a — 3b, unde:

a=9V3-33-7V3+643 sib=10y3-4/3+6/3-8/3-33.

b) Calculati numarul » = 3a + 2b, unde:

a= 86106 +63/6 =36 + 7:/6 =56 si b= —76 +11J6—1316 + 66 — 56 + 46 .

8. Aratati ca numarul n = a
3a—-2b

a) a= 3272 +128 =[50 ++/18 si b = /288 —/162 +/200 —/98 —~/8 .
b) a= /300 =192 +~/75 =27 + 12 si b = /432 =/243 +/147 —/108 +/48 .

9. Calculati numerele, dupa ce ati scos factorii de sub radical:
0)x=(«/ﬁ—@ﬂ/ﬁ—ﬁ)—(35—6x/§—2\/@+4x/7_2—5\/§);
b) y = (/432 =300 + /243 —/75) - (24192 - 5427 — 34108 + 4/147 - 6:12) ;
C)z—(ﬂ J216 ++/864 — /486 ) ~ (3600 — 44294 + 51/54 — 6:/96 +24/150);
d) 1= (/405 —/180 +/320 —/125)=(3/500 — 2/720 + 4:/245 — 5/80 —6~/20) .

10. a) Calculati numarul x = 2a + 3b, unde:

a= 548 — 4108 4+ 6192 —7/75 si b= 1027 —111/12 + 5147 —4/432 .

b) Calculati numarul x = 5a + 2b, unde:

a= 450 =818 +16+/8 =572 si b= 5498 —6:/32 —4/128 +34/162 .

c) Calculati numarul x = 8a + 5b, unde:
= 5150 —4+/96 +3/216 =854 si b= 3294 —4/384 +13/24 —2./486 .
1. a) Calculati numarul a + b si 3a + 7b, unde:

= 3(4162 =572 + 698 —8/50) si b = 2(3v/288 —54/128 +2+/200 - 74/18 ) .

b) Calculati numarul a — b si 5a — 4b, unde:

= 2(63/147 54243 — 4432 +74192) si b = 3(34/300 — 74/108 — 4475 + 94/48) .

c) Calculati numarul a — 35 si 3a — 5b, unde:

= 2(24/320 = 4125 + 6/80 = 74/20) si b = 3(5+/245 — 4180 — 6:/405 + 1545 ).

este numar natural, unde:
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12. @) Calculati numarul (a - b) : 36 si 2a+/3 +3b+/2 , unde:
a= 36 (4147 =575 + 3108 — 648 —8/12 + 7427 ) si
b= 46 (698 — 5450 + 4/72 — 732 + 8/8 —9/18).
b) Calculati numarul (a - b) : 48 si 3a7/2 4263 , unde:
a= 36 (4472 =718 + 6:/128 — 5./98 + 98 —8/32) si
b= 26 (63147 —74/75 + 44108 — 848 +124/12 —9427) .
13. Efectuati calculele:
a) 16(+3-2v2) +13(243 -3v2)-9(33 - 412);
b) 3(4v3-36)-5(3v3+46) +2(343 +76) .

14. Calculati numerelex =4 - Bsiy = 343 +4B+/2 , unde:
a) A=-32-50+72 =18 +/8; B =12 /147 +/48 =</108 ++/75 ;
b) 4=+/18 =128 +/32 =[50 +/98; B=~/192 108 +/75 —/48 — /12 .

15. Calculati produsul 4 - B si raportul %, unde:

a) A=12(~/98 128 ++/32 =/50); B =+/8 (/432 —/300 + /108 —/147 ) ;
b) 4=+/48(~32 =72 +/162 —/288): B =~/8 (192 /108 +/75 —/243).
16. Calculati a + b si a — b, stiind ca:
a) a= 3150 (850 —10v/48 + 7108 — 6:/98 ) : b = 4/54 (872 —11/32 + 4/75 —3/192) ;
b) a= 5v24 (575 — 33243 3432 +4192) : b = 34216 (51128 — 65200 + 4/162 — 3472 ) .
17. Calculati produsul @ - b st numarul 2a~/2 +5b/3 , unde:
Q) a= 448 =375 + 24108 — 627 +/147 ; b= 6:/18 +2:/128 —54/32 — 4/50 ++/98 ;
b) a= 4147 —24/75 + 3108 —6:3/12 =548 ; b = 33/50 =272 +5/18 —4/32 = 2./8 .
18. Calculati @ - b, unde:
a) a= 332 + 64108 — 74/27 = 5:/72 + 2162 ; b = 7427 = 3412 + 832 —2./98 =375 ;
b) a= 33288 —4/50 —24/128 +54/32 ; b= 34/192 — 475 —8/27 +3/108 ;
¢) a= 718 =372 =162 +332 —24/8 ; b = 475 =527 + 3108 — 448 —3/12 .
19. Calculati numerele a =x -y si b = 2x2 + yx/g , unde:
a) x = /96 (/288 =162 ++/32 —/128) ; » = /150 (/432 —/300 + /147 —/192) ;
b) x = /24 (3450 = 2432 = 3V18 + 548 —/72) ; v = /54 (/432 — /243 + /192 /300 —/12)..
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CAPITOLUL I. Patrulaterul

N

I.1. PATRULATERE CONVEXE

A\

1. In patrulaterul convex ABCD se stie ci 5<C = 4«D, 6«D = 5¢B, 4¢A = 9«C. Calculati masurile unghiurilor
patrulaterului ABCD.

2. Determinati masurile unghiurilor unui patrulater convex, stiind ca acestea sunt proportionale cu numerele
2,3, 6 si, respectiv, 7.

3. Suma masurilor a doud dintre unghiurile unui patrulater convex este 160°. Stiind ¢& patrulaterul are trei
unghiuri congruente, calculati masurile unghiurilor patrulaterului.

4. Determinati masurile unghiurilor unui patrulater convex 4BCD, stiind ca suma masurilor unghiurilor 4 si C
este egala cu 205°, suma masurilor unghiurilor B, D si C este egala cu 250° si diferenta masurilor unghiurilor
B si D este egala cu 15°.

5. Determinati masurile unghiurilor unui patrulater convex, stiind c¢@ acestea sunt direct proportionale cu
numerele 4, 5, 6 si, respectiv, 9.

6. Calculati masurile unghiurilor unui patrulater convex 4BCD ale carui unghiuri verifica egalitatile:

«D = E<KC;~1EA: l<tC;<f:B= E{D
3 6 4

7. Determinati masurile unghiurilor unui patrulater convex, stiind cd acestea sunt invers proportionale cu
numerele 0,(1), 0,125, 0,(3) si, respectiv, 0,25.

8. Determinati masurile unghiurilor unui patrulater convex ABCD, stiind ca masurile unghiurilor B, C si,
respectiv, D sunt proportionale cu numerele 3, 4 si 8, iar masurile unghiurilor D si 4 sunt invers pro-
portionale cu numerele 0,125 si 0,(1).

9. Calculati masurile unghiurilor patrulaterului convex ABCD, stiind ca:
«B =1,25¢D; «D = 0,(6)«C; 4 = 0,1(6)«C.

1.2. PARALELOGRAMUL

1. In paralelogramul ABCD se duc AE L BD si CF L BD, unde E, F € BD. Demonstrati ci AECF este
paralelogram.

2. in paralelogramul ABCD se considerd punctele M € CD, N € BC, P € AB si Q € AD, astfel incit PB =
= MD si BN = DQ. Demonstrati ca MNPQ este paralelogram.

3.In paralelogramul ABCD, unde AC N BD = {O}, se considera punctele E, F, G si, respectiv, H mijloacele
segmentelor 40, BO, CO si, respectiv, DO. Aratati ca EFGH este paralelogram.

4. In paralelogramul ABCD, unde AC N BD = {0}, se considerd punctele M € AD si N € BC, astfel incat
AM = CN. Demonstrati ca:
a) ANCM este paralelogram; b) punctul O este mijlocul segmentului MN.
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5. In paralelogramul ABCD se considerd semidreapta BM bisectoarea unghiului ABC, M € AC, si semi-
dreapta DN bisectoarea unghiului ADC, N € AC. Demonstrati cd BMDN este paralelogram.

6. In paralelogramul ABCD cu AC n BD = {0}, se prelungeste latura AD cu segmentul DM si latura CB se
prelungeste cu segmentul BN, astfel incat D € AM si B € CN, iar DM = BN.

a) Aritati ca patrulaterul AMCN este paralelogram.

b) Demonstrati cd punctele M, O, N sunt coliniare.

7. In paralelogramul ABCD cu AC N BD = {O}, punctele M € OC si N € OA, astfel incat CM = OM si AN =
= ON.

a) Aratati cd patrulaterul DMBN este paralelogram.

b) Dacia punctele P € OD si T e OB, astfel incat PD = OP si BT = OT, aritati ca patrulaterul PMTN este
paralelogram.

8. In paralelogramul 4BCD, bisectoarele unghiurilor BAD si BCD intersecteaza dreapta BD in punctele M si,
respectiv, N, iar bisectoarele unghiurilor ADC si ABC intersecteaza dreapta AC in punctele P si, respectiv, 7.
a) Aratati ca patrulaterul AMCN este paralelogram.
b) Aratati ca patrulaterul MPNT este paralelogram.

9. In triunghiul 4BC, punctele D € BC si E € AB, astfel incit BD = CD si AE = BE. Daci punctul F este
simetricul punctului 4 fata de punctul D si punctul G este simetricul punctului C fata de punctul £, aratati ca:
a) patrulaterul ABFC este paralelogram;
b) patrulaterul ACBG este paralelogram;
¢) punctele F, B si G sunt coliniare.

10. In triunghiul 4BC, AM este mediand, M € BC, iar punctul N € 4B. Daca punctul P este simetricul
punctului N fatd de punctul M, ardtati ca:
a) BN=CP; b) BP || CN.

1.3. LINIA MIJLOCIE IN TRIUNGHI

1. In triunghiul 4BC se considerd punctele M si N pe latura AB, astfel incit AM = MN = NB. Se noteazi cu P
mijlocul laturii BC, iar punctul Q este simetricul punctului N fata de punctul P. Daca AP N QM = {G} si
NG N AQ = {T}, aratati ca AT =TQ.

2. in triunghiul ABC se considerd punctele D si £ mijloacele laturilor 4B si AC, iar F un punct oarecare pe
latura BC. Daca punctul M este mijlocul segmentului AF, aratati ca punctul M apartine segmentului DE.

3. In paralelogramul ABCD, AC N BD = {0}, iar punctele M si N sunt mijloacele laturilor AD si, respectiv,
BC. Aratati ca punctele M, O, N sunt coliniare.

4. In patrulaterul convex ABCD se considera punctele M, N, P, Q mijloacele laturilor AB, BC, CD si,
respectiv, DA. Aratati ca patrulaterul MNPQ este paralelogram.
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